Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
22. ampuan 2023.

IIpBu pa3pen - b kareropuja

1. Ha Tabau cy 3amucanu 6pojeBu
1-v/2022, 242021, 3-v/2020, ..., 2020-+/3, 2021-/2, 2022- /1.

Koju on 3anucanux 6pojesa je majsehn?

2. la qm moctoju mudpa a TakBa ma je 6poj 20aa...aq 21 xkBanpat npuponsHor Gpoja?
2020

3. Ha crpanunu EF npasuasaor mecroyria ABCDEF youena je mpousBosbHa Tauka X. Heka
je AXY jemmakocTpaHWYaH TPOyrao, Ipu uyeMmy cy Tauke Y u F' ca pa3inuuTux cTpaHa Ipase
AX u BY Z jemsaxkocTpaHudaH TPOyrao, npu dyemy cy tauke Z u C ca pa3indyuTUX CTpaHa
npase BY. [lokazaru na ce tauka Z Hanasu Ha aysxu AO, rae je O meHTap Onucane KPy:KHALE
mecroyriaa ABCDEF.

4. Mununa 3Ha na mudppa Ha Kodepy HEHOr Opara NIpencraBiba TpouuppeHun OpPOj KOMe
cy cBe muppe y crporo omanajyhem penocieny. Axo je mosmato ma he Mwununa, npu-
JIMKOM IOKyIIaja OTBapama OpaTOB/HLEBOI KO(pepa, TeCTUPATH CaMO pasjaumduTe muppe, jep
je mamMeTHa, KOJIMKO HajBuine mpoba Muanma Mopa yuYmHATH Oa OU ca CUrypHOIINY OTBOPUIA
6paToBimeB Kodep?

5. Onpemutu cBe x € R Takse ma je

lv — 22| = 2|2? — 23| = 3|23 — 25| = 6]2° — 2|.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
Cpaxu 3anarak Bpemu 20 moeHa.
Pemen.a 3amaTaka merasbHO 00pPA3JIOKUTU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
22. ampuan 2023.

Ipyru pa3pen - B kareropuja

1
1. Heka je p > 2 mpocT 6pOj U1 HEKa Cy £ U Tp PEIICna jeqHaunHe T2 — pr + 3= 0. Iloxkazatu

ma je z1° + x9® mpupomam 6poj memus ca 24.

2. la qm nmocroju nudpa a Taksa ma je 6poj 20 aa...aq 21 xky® npuponuaor 6poja?
2022

3. Har je Tpoyrao ABC u Hera cy Ha merosuMm crpanunama BC, CA u AB nare, penowm,
tauke D, F u F takBe nma ce mpase AD, BE u CF cery y jemuoj tauku. O3Haummo Ty
IpecevyHy Tadky ca X.

(a) Hoxrasaru ma ce KpyskHune omnncane oko tpoyriosa AFE, BDF u CED cery y jemHoj
Tayky, KOjy hemo o3HaunTwy ca Y

(6) Horazaru na je X =Y aro u camo ako cy npase AD, BE u CF Bucuune tpoyraa ABC.

4. Tlo3HaTo je ma KBaApaTHA jedHAUMHA T2 +ar+b = 0 UMa IBa peasHa U PA3IUUUTA PeleHha.
Konuko pa3zmuynTux peasHrX pellema UMa jeTHAYNHA

et fard +(b—2)2 —az+1=07

5. Hakon mTo je ocTaBro OTBOpPEH MPO30p, TOKOM HEKOT BPEMEHA, % +1 MmyBa je yaerena
y MwunopanoBy coby u omomahwuna ce ma meroBoM HONHOM crToumhy, yuja je MOBpHIMHA
obumka jegHarOCTpaHUYHOr Tpoyria crpanune n € N. VMnak, Munopan nocenyje myBapuiry,
4nju BpX MMa OOJNUK KBaapara crpaHure 1, n momMony me kKeau na ce Pemur HeOUEKUBAHUX
ymesa. [IpermocraBumo squ na je Muimopan noBOJbHO Op3 W Mpemnm3aH, Te aa MOKE a 3a1a
yanapar MyBapuIOM Ha OWJI0 KOM Oejy cTouymha M y TPEHYTKY Yy KOME TO yKeJU, KA0o U Ia CY
MyBe€ 3aHEMapJbUBO MAJUX AUMEH3Uja, MOKa3aTu na je Mumopan y cramy na, 6e3 o03upa HA
BUXOB PACIOpeN Ha CTOUMNY, YKJIOHU OapeM IBe MyBe jeTHUM yIapIeM.

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
Cpaxku 3anarak Bpemu 20 moeHa.
Pemema 3amaraka merasjbHO O0OpPA3JIOKUTHA.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
22. ampuan 2023.

Tpehu pazpen - B kareropuja

1. Herka cy & m y OmTpM yIJIOBU 3a KOje BAKU sinx = % u tgy = 5v2 — 7. Iokasaru ma je

’TZ;”” npupomgan 6poj.

2. Ha usunama SA,SB u SC mupamune SABC youene cy, pemom, tauke A’ B’ u C’ Takse
na je
SA”  SB"  SC’
SA T SB T 5C
Ilorkazatu na je 3ampemuna mupavune SA'B'C’ Gapem 27 myTa Mama Ol 3anpeMUHE IIH-
pamune SABC.

1.

3. OgpemuTy cBe BPpeIHOCTU PEAJHOT IapaMeTpa ¢ 3a KOje jeqHauuHa
108, (3% +47) =108 (g2 (72 (47 = 37)) 4108 (498 87"

uMa DapeMm jemHO peleme y CKYIy peasHux Opojesa.

4. Haro je 12 Tauaka Ha KPYKHUIN.

(a) Ha ronuko mauuna ce Mory m3abparu [Be TEeTUBE, Ca KPajeBUMa y JATUM TadykaMma, Koje
UMajy TAYHO je[HY 3ajeTHUYKY TAuKy !

(6) Ha xosnmko HaumHa ce MO:Ke m3abpaTy TPOyrao ol TUX Tadyaka Tako Ja ce ca obe cTpaHe
CBake IpaBe Ha KOjOj JIEKM HEKA HEeroBa CTPAHUIA HaJas3u OapeM jemHa Ol IMPEeOCTAJIUX
Tavaga?

5. Munucas je 3aMuUCaInO HEKM PUPOIAH OPOj n, Te je Ha Tabau 3aammcao CBe MEeJIUOIE TOT
6poja koju Hucy Behu o /n. Anekca je youno 3ammcane 6pojese Ha TaOIU U PEKAO & MOKE
na kaske MwusmcaBy KOHaYaH CKYI HEKUX OpojeBa, TakaB ma je 6poj n, koju je Muiaucas Ha
OYeTKy 3aMucino, curypro Meby muma. Iloraszaru ma Asekca MOxke na WUCIYHU CBOj IUJb
aKO X caMO aKo OpojeBu kKoje je Mwnnmcap 3ammcao Ha Tabiu He IPENCTABBAjY CKYI CBUX
menmiala HeKor oapebeHor mpupogHor 6poja.

Bpewme 3a pan 240 munyTAa.
Cpaxu 3amarak Bpemu 20 moeHa.
Pemen.a 3amaTaka merasbHO 00pPa3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
22. ampuan 2023.

Yereptu pa3pen - b kareropuja

1. Har je sm3 (a,)i2 ca: a1 = 0 u apy1 = an +4n + 3, 3a cBarko n € N. Uspasutu a, y
GyHEIMjM OX N, & 3aTUM, OIPEIUTUA U TPAHUYHY BPEIHOCT

lim VvV an + \ A4n + VaA42n + -+ \/ 42022y
n—+00 /Gy + /G2y + /G2, + -+ + /Ao2022,, '

2. Y yuyrpammmoctu chepe youena je tauka O. Kpos taury O KOHCTpycaHe Cy TPU IpaBe
p,q u r. [IpaBa p npomupe cohepy y taukama A u B, npasa ¢ y taukama C u D, a mpaBa 7
npoaupe cpepy y tauxkama E u F. VicmocraBuio ce na Basku:

{OA,0B,0C,0D,0E,OF} > {1,5,15,17,51}.

Konuro majmame Moxke 6utu mosxynpedaur chepe?

3. Pemutu cucreMm jemHaumHa y CKyIy TPUPOIHUX OpoOjeBa

ab+2a—b = 58
bc+4b+2c = 300
cd—6¢c+4d = 101.

4. [IyTHUYKM meo aBUOHA C€ CACTOjU W3 N pemoBa onx mo 6 cenuminTa U MpoJia3a KOju UAE IO
CpenuHU CBAaKOT pena. IIputom ce y cBaKOM TPEHYTKY HAjBUIIE jeIaH Iy THUK MOYKE HAJIA3UTU
Ha HEKOM CEIUIITY, HAJBUIIE jeNaH IIYTHUK CE€ MOKE HAJIA3UTU Yy IPOJA3y Y JUHUJU C HEKUM
pPEeIOM CemuInTa U He MOYKE C€ HAJA3UTU HU Ha jemHoM apyroMm mecrty. CBaku on 6n myTHUKA
nMa KapTy C jeAMHCTBEHUM Opojem cemumra. [lyTHUNUM yiaa3e HajBUIIE jemaH CBAKe CEKyHIE
y aBUWOH TaKO Na je IpBa MO3UIMja HAa KOjy 3aKopauve yBEK OHA y MPOJa3y y JWHUjU IPBOT
pena, u IPUTOM KM je 3a Ipeja3ak C jenHe Ha APYrY IO3WNUjy DOTpeOHa TavyHo 1 cexyHna
(rme cy moryhu npenasu usmeby cycennux mosuiuja y peiy U CyCeTHAX MO3UNMAJA Y MPOIA3Y
veby cemumruma). Koje je mpu oBuM yciaoBuMa MUHMMAJIHO BpeMe mOTpebHO na cBux 6n
Iy THUKA CEIHY Ha CBOj€ MeCTO?

5. Hahu cBe ypebene Tpojre (n,m,p), roe cy n u m ueau, a p je Ipoct 6poj, 3a Koje BaKu
7" 3" =p? . 2mP,

Bpewme 3a pang 240 munyTa.
Cpaku 3anarak Bpemu 20 moeHa.
Pemema 3amaraka merasjbHO 00pPa3JIOKUTHA.



